Uzupelnienie zestawu wybranych wzorow matematycznych

Granica ciagu

Dane sg ciagi (a,) i (b,), okreslone dla n>1.

Jezeli lima, =a oraz limb, =b, to

lim(an+bn)=a+b lim(an—bn)za—b lim(an-bn):a-b

Jezeli ponadto b, #0 dla n>1 oraz b#0, to

Dany jest nieskonczony cigg geometryczny (an ) , okreslony dla n>1, o ilorazie ¢q.
Niech S, oznacza ciag sum poczatkowych wyrazow ciagu (an ) , tzn. cigg okreslony wzorem

S =a+a,+..+a,. Jezeli |q| <1, tocigg S, ma granice
S=1limS, =1

n—»o0 l_q

Te¢ granicg nazywamy sumg wszystkich wyrazow ciagu (a, ).

Pochodna funkcji

Pochodne niektorych funkciji

Niech a, b, ¢ bedg dowolnymi liczbami rzeczywistymi, n>2 dowolng liczbg naturalna.

funkcja pochodna funkcji




Roéwnanie stycznej

Jezeli funkcja f ma pochodng w punkcie x,, to rownanie stycznej do wykresu funkcji f
w punkeie (x,, /(x,)) dane jest wzorem
y=ax+b,
gdzie wspolczynnik kierunkowy stycznej jest rowny wartosci pochodnej funkcji f° w punkcie

X,, tzn. a = f'(x,), natomiast b= f(x,)— " (x, )" %, -

Trygonometria
Sumy. réznice i iloczyny funkciji trygonometrycznych

a+ﬂcosa—ﬂ

sina +sin f =2sin

2 2
sina—sinﬂ:ZSina_ﬁcosa+ﬂ

2 2
cosa+cosﬂ:2cosa+ﬂcosa_ﬂ

2 2
cosa—cosﬁ=—2sina+ﬂsina;ﬂ

sinasin,B:—%(cos(oﬁﬂ)—cos(o‘_ﬂ))
cosacos,b’=%(cos(a+ﬁ)+005(05—,3))

sinacosﬂ=%(sin(a+ﬁ)+3in(0‘_ﬂ))

Rachunek prawdopodobienstwa
Prawdopodobienstwo warunkowe

Niech A4, B beda zdarzeniami losowymi zawartymi w Q, przy czym P(B)>0.
Prawdopodobiefistwem warunkowym P(A|B) nazywamy liczbg

P(A|B)=%

Twierdzenie o prawdopodobienstwie catkowitym

Jezeli zdarzenia losowe B,,B,,..., B, zawarte w Q spelniajg warunki:
l. B,B,,...,B, saparami rozlaczne, tzn. B NB, = dla i#j,1<i<n,1<j<n,
2. BBUB,U..UB =Q,
3. P(B)>0dlal<i<n,

to dla kazdego zdarzenia losowego 4 zawartego w € zachodzi rownos$¢
P(A)=P(A|B)-P(B)+P(A] Bz)-P(B2)+...+P(A|Bn)-P(Bn)



